
Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

���������	�
����
����������	�
���
���������	�����������
b

a

g(b )

g(a )

g( t ) g '( t )f (x )dx dtf ( ) ⋅=∫ ∫

���������

�	�	�
��������	
�
�������
�

4

2
0

2x dx
9 x

=
+∫

x t 9⇒ = −

dtt '(x) 2x
dx

= = dtdx
2x

⇒ =

5

2
0

2x dx
9 x

=
+∫

1 dt
t

⋅ =∫

2t 9 x= +����������	��

���������������
�



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

���������	�
����
����������	�
���
���������	�����������

4

2
0

2x dx
9 x

=
+∫

25

4

1 dt
t

⋅ =∫

��������� 4

2
0

2x dx
9 x

=
+∫

x t 9⇒ = −
dtt '(x) 2x
dx

= = dtdx
2x

⇒ =

2t 9 x= +����������	��

2525 1 1
2 2

4 4

t dt 2 t
−  

= ⋅ 
 

∫

( )
41 4

2 22

0
0

2 9 x 2 9 x 10 6 4
   = ⋅ + = ⋅ + = − =    

�	�	�


����������������
x 0 t 9= ⇒ = x 4 t 25= ⇒ =



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

���������	�
����
����������	�
���
���������	�����������

3

2

3 dx
x 1

=
−∫

3 dt
t

⋅ =∫

3

2

3 dx
x 1

=
−∫

x t 1⇒ = +
dtt '(x) 1
dx

= = dx dt⇒ =

t x 1= −����������	��

1 1
2 23 t dt 3 2 t

−  
= ⋅ 

 
∫

( )
31 3

2
2

2

3 2 x 1 6 x 1   = ⋅ − = ⋅ −    

�����������	
���	�

����	���	�����
�����	��

��
���������	
���	��

������������������������

�	
�������	�����

3 dx
x 1

=
−∫ 6 x 1 c⋅ − +



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

���������	�
����
����������	�
���
���������	�����������
1

0

9 4x dx− =∫
9 tx

4
−⇒ =

dtt '(x) 4
dx

= = − 1dx dt
4

⇒ = −

��
����

1 t dt
4

− =∫

t 9 4 x= −����������	��

1 3
2 21 1 2t dt t

4 4 3
 

− = − ⋅ 
 

∫
1

0

9 4x dx− =∫
1

3

0

1 2 5 5 9(9 4x)
4 3 6 2

 = − ⋅ − = − +  



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

���������	�
����
����������	�
���
���������	�����������

��������� 1
2 3

0

x(4x 1) dx− =∫

dtt '(x) 8x
dx

= = 1dx dt
8x

⇒ =

��
�����

31 t dt
8

=∫

2t 4 x 1= −����������	��

3 41 1 1t dt t
8 8 4

 = ⋅  ∫

12 4

0

1 81 1 5(4x 1)
32 32 32 2

 = − = − = 

1
2 3

0

x(4x 1) dx− =∫



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

����������	������������

�� !!	���

�� !!�!
"#���
����
���������
����������	��

�� !! 	���

�� !!

$!
%��&�����
��'��
���
����������
��

���
�����������

dt 1.... dx dt
dx .....

= ⇒ =

dx ....=

(!
)����''�
���
����������
*�����

'+����
.....dt =∫

dx .... dx ..... dt
dt

= ⇒ = ⋅



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

,��-�����
����������	�

��������� 1
2

0

1 x dx− =∫

t arccos(x)⇒ =

dxx '(x) sin(t)
dt

= = − dx sin(t)dt⇒ = −

x cos(t)=����������	��

0
2

2

sin (t)dt
π

−∫

4
π

1
2

0

1 x dx− =∫
0

2

2

1 cos (t) sin(t)dt
π

− ⋅ − =∫

2sin (t)dt =∫ ��

u v '

sin(t) sin(t)dt⋅ =∫ 2sin(t) cos(t) cos (t) dt− ⋅ + ∫
2sin(t) cos(t) 1 sin (t) dt= − ⋅ + −∫ 2sin(t) cos(t) 1 sin (t) dt= − ⋅ + −∫



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

������������	
���
���

1
2

0

1 x dx− =∫
0

2

2

1 cos (t) sin(t)dt
π

− ⋅ − =∫

2sin(t) cos(t) (1 sin (t)) dt− ⋅ + −∫2sin (t)dt =∫
2sin(t) cos(t) t sin (t)dt− ⋅ + −∫

22 sin (t)dt⋅ =∫ sin(t) cos(t) t− ⋅ +

2sin (t)dt =∫
t 1 sin(t) cos(t)
2 2

− ⋅

0
2

2

sin (t)dt
π

−∫ 4
π=

00
2 2

22

t 1sin (t)dt sin (t)dt sin(t) cos(t)
2 2 4ππ

π = = − ⋅ =  
−∫ ∫



Cusanus-Gymnasium Wittlich Mathematik – Analysis Fachlehrer : W.Zimmer

������������	
���
����

����������	
1
2

2
0

1 dx
1 x

=
−∫

t arcsin(x)⇒ =

dxx '(t) cos(t)
dt

= = dx cos(t)dt⇒ =

x sin( t )=	
���
����

[ ]
6 6

6
02

0 0

cos t dt 1dt t
61 cos t

π π
π π= = =

−∫ ∫

������������

2 2cos x 1 sin x= −

1
2

2
0

1 dx
1 x

=
−∫

2 0 für alle x1 cos t cos t cos t weil cos t 0;
6
π

≥ ∈  − = =   


